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Aufgabe 1
Bestimmen Sie alle stetigen Funktionen f : R→ R, welche die Funktionalgleichung

f(x+ y) = f(x) + f(y)

erfüllen.

Aufgabe 2
Beweisen Sie die folgenden Aussagen aus der Vorlesung:

(a) limx→+∞ a
x = +∞, falls a > 1.

(b) limx→−∞ a
x = 0, falls a > 1.

(c) limx→+∞ loga(x) = +∞, falls a > 1.

(d) limx↘0 loga(x) = −∞, falls a > 1.

(e) limx↘0 x
ka

1
x =∞, falls k ∈ N und a > 1.

(f) limx↘0 x
α = 0, falls α > 0.

(g) limx→+∞
loga(x)
xα = 0, falls α > 0 und a 6= 1.

(h) limx↘0 x
α loga(x) = 0, falls α > 0 und a 6= 1.

Aufgabe 3
Zeigen Sie, dass fuer eine komplexe Zahl z 6= 0 gilt:

(a) Re(z−1) = 1
|z|2 Re(z).

(b) Im(z−1) = − 1
|z|2 Im(z).

(c) |z−1| = |z|−1.


