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Aufgabe 12: Gegeben seien eine Funktion F' : [1,00) — C und arithmetische Funktionen a und b.
Weiters sei eine Faltung a o F' definiert durch

aoF(x)= Za(n)F (E> .

n
n<x

(a) Zeigen Sie ao(boF') = (axb)o F, wobei x wie iiblich die Dirichlet-Faltung bezeichnet.
(b) Sei G(z) =3, F (Z). Zeigen Sie, dass dann F(z) = > n<a ()G (Z) gilt.

(c) Sei nun etwas allgemeiner G(z) = >, . a(n)F (%). Unter welcher Bedingung lésst
sich diese Formel umkehren, d.h. unter welcher Bedingung ldsst sich F' als F(z) =

Y n<z (NG (%) darstellen? (2+1+1 Punkte)
Aufgabe 13: Berechnen Sie ((2).

(Hinweis: Setzen Sie die fiir 0 < x < 7 definierte Funktion f(x) = z(m — x) periodisch auf
ganz R fort und entwickeln Sie diese Funktion in eine Fourier-Reihe.) (4 Punkte)

Aufgabe 14: Zeigen Sie:

(a) Sei 0 < o # 1 mit v = max(1, «). Fiir x > 1 gilt:

}:c%xn)::CS:ff)xa+1+49@ﬂ)

n<x
(b) Es gilt:

JeB+1)2+0@%) fir0<pB#£La>1
27 = {C(2)x +O(logz)  fir f=1,2>1.

n<x

(243 Punkte)
Aufgabe 15: Sei s > 1 und {z} =z — [z].

(a) Zeigen Sie, dass fiir s > 1 gilt:

C(s):i—s © A dx;

s—1 1 :L.s—l—l

(b) Leiten Sie hieraus ab, dass limg\ (s —1)((s) = 1. (241 Punkte)

Abgabe bis zum 06.05.2013!



