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Aufgabe (43) Seien g und h zwei diagonalisierbare Homomorphismen aus End(V'). Zeigen
Sie:
Gilt goh = hog, so sind g und h ,gleichzeitig diagonalisierbar “, d.h. es gibt
eine Basis B von V, so dass ME(g) und ME(h) Diagonalmatrizen sind.

Aufgabe(44) (a) Bestimmen Sie die Eigenwerte und Eigenrdume der folgendermaflen definierten
linearen Abbildung f € End(V) bzgl. der Basis B = {vy,va,v3}:

flvy) := gvl + 2v9 + %Ug
f(vg) = 5’[)1 + 4’02 — 21)3

flvs) := _771)1 — 2u9 — %1)3.
1 -4 —4
(b) Bestimmen Sie die Eigenwerte und Eigenrdume der Matrix B= | 0 3 2
0 -1 0

Aufgabe (45) Die lineare Abbildung h € End(V') sei gegeben durch die Matrix

1 0 0 -1
_ -1 0 -1 4x4
A=11 1 9 1 |ERT
00 0 -1

(a) Berechnen Sie das charakteristische Polynom f; von A.

(b) Ist A diagonaldhnlich? Falls ja, geben Sie eine Basis aus Eigenvektoren
an.

Aufgabe (46) Zeigen Sie, dass fiir einen Korper K und beliebige Polynome f, g € K[z] gilt:

(a) grad (fog) =grad f+grad g,
(b) K[x] ist nullteilerfrei.



