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Präsenzübungsaufgaben zur Vorlesung

Maß- und Integrationstheorie

Blatt 3

Aufgabe 1. Sei (Ω,A) ein Maßraum, sei f : Ω→ R A-messbar und sei γ ∈ R.
Zeigen Sie, dass dann γ · f : Ω→ R ebenfalls A-messbar ist.

Aufgabe 2. Seim : B(Rd)→ R das eindimensionale Lebesguemaß auf (R,B(R)).
Zeigen Sie, dass jede abzählbare Untermenge von R eine m-Nullmenge ist.

Aufgabe 3. Zeigen Sie, dass die sogenannte Dirichlet’sche Sprungfunktion,
f : R→ R,

f(x) =

{
0, falls x ∈ Q
1, falls x ∈ R \Q

eine B(R)-messbare Funktion ist und berechnen Sie
∫
fdm.


