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Aufgabe 1. Sei (Ω,A, µ) ein Maßraum und seien fn : Ω → R, n ∈ N, und

f : Ω→ R nicht negative A-messbare Funktionen mit fn
n→∞−−−−→ f im Maß

µ. Zeigen Sie, dass dann∫
fdµ ≤ lim inf

n→∞

∫
fndµ

gilt.

Aufgabe 2. Sei n ∈ N und seien (Ω1,A1, µ1), . . . , (Ωn,An, µn) σ-endliche Maßräume.
Zeigen Sie per Induktion, dass es genau ein Maß µ auf (Ω1× . . .×Ωn,A1⊗
. . . ⊗ An) mit µ(A1 × . . . × An) = µ1(A1) · . . . · µn(An) für alle A1 ∈
A1, . . . , An ∈ An gibt. Ist µ σ-endlich?


