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2. Prasenziibungsblatt zur Stochastik 1
Zur Bearbeitung in den Ubungsgruppen zwischen dem 30. Oktober und 3. November

Priasenziibung 2.1. Es sei (2, A, P) ein Wahrscheinlichkeitsraum. Zeigen Sie, dass fiir
alle A, B,C € A gilt:

P(AUBUC)=P(4) +P(B)+P(C) —P(ANB) — (ANC) —-P(BNC)
+P(ANnBNC).

Prisenziibung 2.I1. Sei Q) = {1,2,3,4}.

a) Geben Sie ein Dynkin-System D, iiber  an, so dass Dy keine o-Algebra ist, aber
o(Dy) = P(Q).

b) Geben Sie zwei Wahrscheinlichkeitsmake P; und Py an, die iiber Dy iibereinstimmen,
nicht aber iiber P(1Q2).

Hinweus:
(i) Nutzen Sie fiir geeignete oy, 5; > 0, © € {1,2,3,4}, den Ansatz

4 4
Pi(A) =) bi(A) und Py(A) =) Bisi(A) fiiralle AC Q.

i=1 i=1

(ii) Nutzen Sie Aufgabe 2.I1I vom aktuellen Ubungszettel, um zu zeigen, dass P; und
P, Wahrscheinlichkeitsmafe auf (2, P(2)) sind.

Prisenziibung 2.ITI. Seien k,n € N, k ein Teiler von n, und €2 eine n-elementige
Menge. Zeigen Sie, dass

A= {A € P(Q) : kist Teiler von |A|}

ein Dynkin-System ist. Ist A sogar eine g-Algebra?



Prisenziibung 2.IV. Es sei @ = {1,...,n} und A = P(Q2). Bestimmen Sie v > 0 so,
dass durch

v(A) =7 6(A) fiiralle ACQ
=1

ein Wahrscheinlichkeitsmaf auf (€2,.4) definiert wird. Zeigen Sie auferdem, dass dann
gilt:

A
v(A) = H fiir alle A C Q.

Das Wahrscheinlichkeitsmaf v heifst Gleichverteilung auf (2.



