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Ubungsaufgabe 2.1V

a) Sei (2, F, p) ein Mafraum und f : Q@ — R eine integrierbare Funktion darauf. Zeigen
Sie, dass dann auch die Funktion
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integrierbar ist.

b) Sei (Q,F,u) nun ein endlicher Makraum. Kann die Voraussetzung von oben hier
abgeschwicht werden ohne dabei die Integrierbarkeit von f zu verlieren?

c) Sei (Q, F, ) ein Makraum und f : © — R eine Funktion darauf. Geben Sie zu den
unten stehenden Behauptungen jeweils an ob sie immer wahr oder immer falsch sind
oder ob es Beispiele gibt, in denen sie zutreffen, und Beispiele, in denen sie nicht
zutreffen (kommentieren Sie diesen Fall mit unklar).

(i) Ist f messbar, so ist auch |f| 4+ 1 messbar.
(ii) Ist f integrierbar, so ist auch |f|+ 1 integrierbar.

(iii) Sei {fn}n>1 Folge messbarer Funktionen mit f, — f gleichméssig und sei aufer-

dem f integrierbar, dann gilt:
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