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Aufgabe 9 (4 Punkte)
Betrachte die Cauchy-Riemannschen Differentialgleichungen für die elementaren
Funktionen

a) f(z) = zn für n ∈ N;

b) f(z) = ez;

c) f(z) = sin z;

d) f(z) = tan z;

Für welche z sind diese Funktionen komplex differenzierbar?

Aufgabe 10 (4 Punkte)
Untersuche auf Differenzierbarkeit und komplexe Differenzierbarkeit

a) f(z) = zz̄;

b) f(z) = <z

b) In 0 < |z| < 1 sei f(z) = e−1/|z|.

Aufgabe 11 (2 Punkte)
Die Funktion f sei auf ganz C holomorph und reellwertig. Zeige, daß f konstant
ist.

Aufgabe 12 (4 Punkte)
Es seien f = g + ih holomorph und zweimal differenzierbar. Zeige, daß g und h
reelle harmonische Funktionen sind, d.h. ∆g = ∆h = 0. Dabei ist ∆ := ∂2

∂2x
+ ∂2

∂2y
.

Hinweis: Untersuche unter welchen Bedingungen ax2 + bxy + cy2 Realteil eines
holomorphen Polynoms ist.
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