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Aufgabe 40 (4 Punkte)
Sei a € C. Berechnen Sie fiir einen glatten geschlossenen Pfad, der a nicht enthélt,
mit Hilfe der Cauchyschen Integralformel
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Aufgabe 41 (4 Punkte)
Sei GG ein beschrinktes Gebiet mit glattem Rand, welches 0 enthélt. Sei f eine
holomorphe Funktion auf C\ {0} und beschrankt auflerhalb von G. Beweisen Sie,
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Hinweis: Benutzen Sie Gebiete Dg(0) \ G fiir grofie R.

Aufgabe 42 (4 Punkte)
Sei R >0, a,b € Dg(0) und f eine holomorphe Funktion in einer Umgebung von

Dgr(0). Berechne
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Beweisen Sie mit Hilfe dieses Integrals den Satz von Liouville, d.h. zeigen Sie,
daB jede beschrinkte ganze Funktion konstant ist.

Aufgabe 43 (4 Punkte)
Man nehme an, daf§ f eine analytische Funktion auf S := {z‘ |Rz| < a} sei fiir

ein a > 0. Man nehme weiterhin an, dafl zwei Konstanten ¢, C' > 0 existieren, so
daf
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(ii) limsup, .44, [f(2)] £ C und limsup, ., ,, |f(2)| < C fiir jedes yo € R,

Zeigen Sie, daB |f(z)| < C. Hinweis: Benutzen Sie f(z)e®*" mit ¢ > 0.
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