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62. Bestimmen Sie die folgenden Integrale:

(i)

∫
dx

cos x
(ii)

∫
sin2 x

cos x
dx (iii)

∫
cos3 x

sin7 x
dx (iv)

∫
cos x ln sin x dx

Hinweis. Verwenden Sie die Substitution y = sin x.

63. Bestimmen Sie die folgenden Integrale (wobei a > 0):

(i)

∫
x dx

√
a2 − x2

(ii)

∫
x2dx

√
1 − x2

(iii)

∫
dx

√
x2 + a2

(iv)

∫ √
x (2 − x) dx

Hinweis. (iv) Verwenden Sie die quadratische Ergänzung unter der Wurzel.

64. Bestimmen Sie die folgenden Integrale von rationalen Funktionen:

(i)

∫
x

x2 − 2x + 2
dx (ii)

∫
x − 1

x2 + 3x + 2
dx

65. Bestimmen Sie die folgenden Integrale (wobei a > 0):

(i)

∫
x2dx

x2 + a2
(ii)

∫
dx

x4 − a4
(iii)

∫
x dx

x4 + 4

66. ∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale von rationalen Funktionen:

(i)

∫
x5 + x3 + 1

x4 + x2
dx (ii)

∫
(x2 + 1) dx

(x + 1) (x + 2) (x − 3)
(iii)

∫
(x + 2) dx

x3 − 5x2 + 4x

67. ∗∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale von rationalen Funktionen:

(i)

∫
x4dx

x3 + 1
(ii)

∫
x3 + x + 1

x4 − 1
dx

68. ∗∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale von rationalen Funktionen:

(i)

∫
1 + x

(1 + x2)2 dx (ii)

∫
dx

(x − 1)2 (x + 1)

Hinweis. Verwenden Sie die Methoden aus Abschnitt 9.6 des Vorlesungsskripts.
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69. ∗∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale

(i)

∫
dx

x4 + 4
(ii)

∫
x2dx

x4 + 4

Hinweis. Verwenden Sie die Faktorisierung

x4 + 4 =
(
x2 + 2x + 2

) (
x2 − 2x + 2

)
.

70. ∗∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale

(i)

∫
sin4 xdx (ii)

∫ √
1 + x2

x
dx (x > 0)

Hinweis. (i) Verwenden Sie die Identitäten sin2 x = 1−cos 2x
2

und cos2 x = 1+cos 2x
2

.

(ii) Verwenden Sie die Substitution y =
√

1 + x2.

71. ∗∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale

(i)

∫
dx

x
√

x2 + 2x + 4
(ii)

∫
x dx

√
(x − 2)(x − 1)

(x > 2)

Hinweis. (i) Verwenden Sie die Substitution y =
√

x2 + 2x + 4 − x (die erste Eulersche
Substitution).

(ii) Verwenden Sie die Substitution y =
√

x−2
x−1

(die dritte Eulersche Substitution)

72. ∗∗ Bestimmen Sie die folgenden Integrale im Definitionsbereich x ∈ (0, π/2):

(i)

∫
dx

√
tan x

(ii)

∫
dx

1 + tan x

Hinweis. (i) Verwenden Sie die Substitution y =
√

2 tan x und Aufgabe 69.
(ii) Verwenden Sie die Substitution y = tan x.
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