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41. Zeigen Sie, dass die vom Ring der Polytope in einem reellen Vektorraum
erzeugte σ-Algebra die Algebra der Borelmengen ist.

42. Es sei D ein Dynkin-System, C ∈ D und

DC = {A ∈ D | A ∩ C ∈ D}.

Zeigen Sie, dass DC ein Dynkin-System ist.

43. Es sei µ ein Inhalt auf einem Ring R über X und η das zugehörige äußere
Maß. Zeigen Sie, dass es zu jeder Menge A ⊆ X eine Menge B in der von
R erzeugten σ-Algebra gibt, so dass A ⊆ B und η(A) = η(B).

44. Es sei F eine moton wachsende Funktion auf R. Wir definieren einen Inhalt
µ auf dem Ring R der beschränkten Polytope in R durch

µ((a, b]) = F (b) − F (a), µ([a, b]) = F (b) − lim
x→a
x<a

F (x)

für a ≤ b, und wir bezeichnen mit η das zugehörige äußere Maß. Geben Sie
eine Funktion F und ein Intervall I an, so dass η(I) < µ(I).

45.∗ Es sei µ ein σ-endlicher Inhalt auf einem Ring R über X und η das zu-
gehörige äußere Maß. Weiter sei A ⊆ X, und es gebe 0 < α < 1, so daß für
alle B ∈ R gilt

η(A ∩ B) ≤ α η(B).

Zeigen Sie, daß η(A) = 0.


