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33. Zeigen Sie, dass in Z15[x] gilt

(x+ 1)(x+ 14) = (x+ 4)(x+ 11).

Sind die Faktoren irreduzibel?

34. Dividieren Sie mit Rest

x5 + x4 + 2x3 + x2 + 4x+ 2 durch x2 + 2x+ 3

im Ring Z5[x].

35. Es seien I und J Ideale in einem kommutativen Ring R, z. B. R = Z oder
R = Z2[x]. Zeigen Sie, dass I ∩ J sowie

I · J = {x+ y | x ∈ I, y ∈ J},

I + J = {x+ y | x ∈ I, y ∈ J}

Ideale sind.

36. Es seien a und b ganze Zahlen und

〈a〉 = {x · a | x ∈ Z}

das von a erzeugte Ideal. Zeigen Sie, dass

〈a〉 · 〈b〉 = 〈a · b〉, 〈a〉 ∩ 〈b〉 = 〈kgV(a, b)〉, 〈a〉+ 〈b〉 = 〈ggT(a, b)〉.


