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Ubungen zu Quadratischen Formen

Blatt 11 - Abgabe bis 7.7.2010

Zeigen Sie, dass alle zerfallenden Bilinearformen auf zweidimensionalen Vek-
torrdumen #dquivalent sind.

Es sei b eine symmetrische Bilinearform auf einem reellen Vektorraum V'
mit der Signatur (5,2,0). Welche der folgenden Signaturen kénnen bei Ein-
schrankungen von b auf Unterrdume vorkommen?

(4,1,1), (3,2,1), (3,0,2), (4,0,2).

Geben Sie jeweils ein Beispiel an oder begriinden Sie, warum eine Signatur
nicht vorkommen kann.

Entscheiden Sie mit Hilfe von Aufgabe 15, welche der folgenden quadrati-
schen Formen auf Q? zerfillt.

2 2 2 2
] + 3x179 + 25, 227 + 3x129 + 5.

Geben Sie, wenn eine Form zerfallt, zwei linear unabhéngige isotrope Vek-
toren an.

Finden Sie den Index und den anisotropen Kern der symmetrischen Biline-
arform
z1y1 + 1lzoys — da3ys

auf Q3.

Hinweis: Der Vektor (1 2 3)T ist isotrop.

Es sei b eine symmetrische Bilinearform auf einem reellen Vektorraum V
mit der Signatur (4, j, k), und es seien 7', j' und k" natiirliche Zahlen. Zeigen

Sie, dass es genau dann einen Unterraum gibt, so dass die Einschriankung
von b die Signatur (7', 7', k') hat, wenn gilt

i’ <1, i+ K <i+k, 7 <7 JHE<j+k



