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Bitte legen Sie Ihre Lésungen in das Postfach der Leiterin bzw. des Leiters Ihrer Ubungsgruppe
(Kopierraum V3-128: Katharina von der Liihe PF 186, Christian Wiesel PF 55). Heften Sie die
Blatter in der richtigen Reihenfolge zusammen, und schreiben Sie lhren Namen als auch den Namen
des Ubungsgruppenleiters deutlich sichtbar und gut leserlich oben auf das erste Blatt Ihrer Abgabe.

Sei {2, F} im Folgenden stets ein messbarer Raum.

Hausaufgabe 12.1 [4 Punkte]
Betrachtet wird eine Markoffsche Familie {(X})i>0, {P*},cra} auf {2, F} zusammen mit Shift-
Operatoren {f;}s>0. Zeigen Sie, dass die folgenden Aussagen einander implizieren:

c") Fir jedes s > 0 und F € FX gilt

PY(0;'F | F,) =P“(0;'F | X,) P*-fs.

c"') Fir jedes x € R% s>0, Ge F,und F € FX gilt

PY(GNO'F | X,) =P*(G| X,) -P*(0;'F | X,) P*fs. (1)

Anmerkung: Die Gleichung kann wie folgt interpretiert werden. Die ,Vergangenheit” G und die
L Zukunft” F sind, gegeben der ,,Gegenwart” X, bedingt unabhdngig voneinander.

Hausaufgabe 12.1T [4 Punkte]
Konstruieren Sie ein Martingal, das kein Markoff-Prozess ist.

Hausaufgabe 12.111 [4 Punkte]

Beweisen Sie Proposition 6.6: Sei {(X;)i>0, {IP*},cra} eine starke Markoffsche Familie auf {Q2, 7},
adaptiert an eine Filtrierung (F;);>0. Dann gilt fiir alle z € R, F € % ((Rd)[gvoo)) und jede
(F:)-Optionszeit o

¢) P*(Xppe € F| For) =P*(Xppe € F | X,) P"-fs. auf {0 < c0};
d) P(X, . € F| X, =y)=PYX, € F) fir P”X;'-fs. jedes y € R".

Hausaufgabe 12.IV (Vortragsvorbereitung)

Bereiten Sie fiir das Tutorium am 08.07. bzw. 10.07. einen Kurzvortrag zum unten
stehenden Thema vor. Sie sollten dazu die gegebene Thematik in lhren eigenen Worten
prasentieren. Die Form der Prasentation ist lhnen iiberlassen.

Erlautern Sie, dass die in Definition 5.19 angegebene d-dim. Brownsche Familie wirklich eine
Markoffsche Familie ist.



