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ABSTRACT

Denominamos menor inicial de orden n de una matriz A a un menor construido empleando las n primeras
columnas de A. Los menores iniciales nos permiten definir una variedad restringida de rango que
denominamos rango normal. El rango normal de una matriz es el mayor orden de sus menores iniciales no
nulos, lo representamos por rn (A). La definicién del rn (A) estd estrechamente relacionada con la estructura
de las matrices de Vandermonde que aparecen en el Problema de interpolacion algebraica de Birkhoff. Un
punto de interpolacién es un par T = (¢,a) € Ny x K (K =R o C), g es el orden de derivacién y a la abcisa de
7. Para un polinomio p € P (K), convenimos p () = D@p (a). Un sistema de n puntos de interpolacién es
una n-pla Il = (7, ... ,m,) € (Ng x K)" formada por puntos 7; distintos. Dado C = (¢;) € K", el par (I, C)
define un problema de interpolacién algebraica de Birkhoff, que consiste en determinar un polinomio

p € Pn—1 (K) que verifique p (m;) = ¢; parai =1,... ,n. El sistema II es regular si el problema de
interpolacién (I, C') posee solucién tinica para todo C' € K", en caso contrario, decimos que II es singular.
Tomando la base de P,_1 (K) G = (g1,..- ,9n), gi (x) =271/ (i — 1), y escribiendo p = Y"1 | a;g;, el
problema (II, C') conduce a un sistema lineal cuya matriz de coeficientes es G (IT) = (Uij)?,j:l con v;; = g, (m;);
denominamos a G (IT) matriz de Vandermonde de II. Los anuladores de II son polinomios p € P (K) que
verifican p (m;) =0 parai =1,... ,n ; el grado de II es el grado minimo de sus anuladores no triviales, lo
representamos por gra (II) . Si II' es un sistema formado con puntos del sistema II, decimos que II' es un
subsisterna de TI. Si convenimos rn (IT) = rn [G (IT)], entonces se verifican las siguientes propiedades: (i) rn (II)
no es ninguno de los 6rdenes de derivacién de II. (ii) Si IT es un subsistema de II, entonces det [G (IT')] es un
menor inicial de G (IT). (iii) rn(II) es el cardinal mdximo de los subsistemas regulares de II. (iv)

gra (IT) = rn (IT). (v) II es regular si y sélo si rn (IT) = card (II).
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