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Aufgabe 1.
Sei 0 C R™ eine offene, beschrinkte Menge und V€ LY(Q) mit V > 0. Beweisen Sie, dass durch
191‘1/’2 ={f cf12 | [V f? < oo} und

(fs v = /Vf : Vg+/(1 +V)f-g
ein Hilbertraum definiert wird. (4 Punkte)

Aufgabe 2.
Sei B ein o-Ring auf einer Menge S und A: B — R o-additive und beschrinkt. Beweisen Sie mit Hilfe
der Hahn—Zerlegung: Es gibt o-additive, beschrinkte Mafle X, A\~ : B — R, mit den Eigenschaften

o A=)\T -\~

o A =AT+X"
e \T(E)= sup A(A) fiir alle E € B
ACE, AcB
“(F)=— inf A) fi EFeB
e \ (E) Agg,lAeB/\( ) fiir alle E €
(4 Punkte)
Aufgabe 3.

Sei (X, F,\) ein Maffraum, wobei X ein o-endliches Mafl auf F ist. Seien v1, vy zwei o-endliche Mafe

auf F mit v1 < A und vy K \. Setze v := v1 4+ vo. Beweisen Sie, dass v < \ und dass g—’; = % + C(%?

fast sicher auf X gilt. (4 Punkte)

Aufgabe 4.
Sei X = (0,1] und A1 das Lebesquemaf auf R. Sei p ein Maff auf X so dass u((0,z]) = 2% — 1 gilt.
Beweisen Sie, dass p << A\ und berechnen Sie 51—)‘\‘1, (4 Punkte)



