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Aufgabe 1.
Sei Q C R offen und beschrinkt, m € N, p € [1,00). Sei f € H™P(Q). Beweisen Sie, dass fle)
eindeutig bestimmt ist fir alle « € N mit o < m.

Sei f9) eine Funktion mit den gleichen Eigenschaften wie f\%). Zeigen Sie zundichst, dass

[(F-19) =0 wecx@

gilt. (2 Punkte)

Folgern Sie, dass f(@ = f(@) m-fi. gilt. (2 Punkte)

Aufgabe 2 (Lemma 1.1).
Sei Q C R offen und beschrinkt, sei m € N und 0 < v < 1. Beweisen Sie, dass C™7(Q2) und C™(Q)
vollstandig sind. (4 Punkte)

Hinweis: Der allgemeine Fall lisst sich auf C°(Q) und CY(Q) zuriickfiihren (siehe Lemma 1.1).

Aufgabe 3.
Sei Q C R offen und beschrinkt. Zeige, dass C1(2) nicht vollstindig bzgl. der Norm

NI

1fllz = / 2+ V2 dm
Q

ist. (4 Punkte)

Aufgabe 4.
Seia <b,pe(l,00) und a :=1— %, Beweisen Sie, dass es eine Konstante C = C(a,b,p) gibt, so
dass fiir alle f € C'([a,b]) und x¢ € [a,b]

[ fllcoe(an < 1F(@0)| + Cllf N Le (b))

gilt. (2 Punkte)

Folgern Sie, dass jede Funktion f € HYP((a,b)) genau einen stetigen Reprisentanten f € C%%([a,b])
besitzt. (2 Punkte)



