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(Aufgaben(teile), die mit einem “*” gekennzeichnet sind, sind Zusatzaufgaben.)

Aufgabe 1. (4 Punkte)
(a) Sei Q = {1,2,3}. Geben Sie alle Elemente der kleinsten o-Algebra auf Q an, welche {1} enthélt.
(b) Geben Sie alle moglichen o-Algebren der Menge 2 = {1,2, 3} an.

Aufgabe 2. (4 Punkte)
Seien Q # 0 und A, B C P(Q2) o-Algebren. Untersuchen Sie, ob dann auch folgende Mengen o-Algebren
sind:

(a) AUB,
(b) ANB.

Aufgabe 3. (4 Punkte)
Sei ) eine abzdhlbar-unendliche Menge.

A={AC Q| Aist endlich oder A ist endlich}.

Uberpriifen Sie, ob A eine Algebra bzw. eine o-Algebra ist. Geben Sie ggf. ein Gegenbeispiel an.

Aufgabe 4. (4 Punkte)
Seien Q # 0, A C P(Q) eine beliebige o-Algebra, Qy C  eine endliche oder abzdhlbar-unendliche
Teilmenge von €, f: Qy — [0, 00] eine beliebige Funktion und

w: A—[0,00] mit A~ Z f(w).
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Zeigen Sie, dass p ein Mak auf (2, A) ist. (Ein Maf dieser Form bezeichnet man auch als diskretes Maf.)
Bemerkung: Im 1. Tutorium werden wir zeigen, dass ein diskretes Maf p auf (R, P(R)) mit p(A) > 0 fiir
alle offenen Teilmengen A # () von R existiert.

Aufgabe* 5. (4 Punkte)
Ist 2 eine endliche Menge, so ist das durch f(w) = ﬁ, w €  gegebenes Mak ein Wahrscheinlichkeitsmaf
auf (2,P(9)). Dies wird auch Gleichverteilung auf Q genannt. Erliutern Sie, wie eine Ziehung beim
klassischen Lotto “6 aus 49” durch ein solches Wahrscheinlichkeitsmaf (und Wahrscheinlichkeitsraum)

beschrieben werden kann. Berechnen Sie zudem die Wahrscheinlichkeit dafiir, dass bei einer Ziehung die
Zahlen 12,24, 36,48 gezogen werden.



