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On norm varieties and harateristi numbers

The Bloh-Kato onjeture stats the bijetivity of the norm residue homomorphism
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We reported about two topis in the urrent approah to this onjeture. One is Hilbert's

90 for symbols: Let u = fa
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be the norm map. Put

A(u) := '(u)=R� trivial elements in ker N :

Then Hilbert's Theorem 90 for u states that the indued map
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is injetive.

Voevodsky has announed a theorem whih essentially says that Hilbert's 90 for symbols

implies the Bloh-Kato onjeture. One of the tools in proving Hilbert's 90 in the so alled

Degree Formula: Let f : Y ! X be a morphism of projetive smooth irreduible varieties

(both of dimension d) over k � C . Then the degree formula says the following:

[Y ℄ = (deg f) � [X℄ mod I

d�1

(X):

Here [X℄ denotes the omplex obordism lass of X(C ), and I

r

(X) � MU

�

is the ideal

generated by all [Z℄ with Z ! X (de�ned over k) and dimZ � r. Currently the proof of

this formula relies on Voevodsky's stable homotopy theory.
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Rationale Punkte auf Variet�aten, welhe eine Shar Torseure abelsher

Variet�aten besitzen

In den letzten Jahren hat Swinnerton-Dyer, teilweise mit Hilfe anderer Autoren, eine

Methode entwikelt, um das Bestehen (vieler) rationaler Punkte auf bestimmten Va-

riet�aten obiger Gestalt zu beweisen, allerdings unter zwei shweren Annahmen: Erstens,

es gilt die sogenannte Shinzelshe Hypothese; zweitens, die Tate-Shafarevih Gruppen

sind endlih. Vor kurzem hat Swinnerton-Dyer einen interessanten Fall entdekt, wie man

die Shinzelshe Hypothese gar niht brauht. Es handelt sih um das Studium der Q -

rationalen Punkte auf diagonalen kubishen Fl�ahen ax

3

+ by

3

+ z

3

+ dr

3

= 0.

Um eine grobe Idee der Methode zu geben, sei X ! P
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die das Nihtbestehen eines Brauer-Maninshen Hindernisses gew�ahrleistet (X(A
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versuht man einen rationalen Punkt P 2 P
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Hypothese benutzt. Man verlangt aber mehr: man will P so w�ahlen, da� gleihzeitig

die 2-Torsionsgruppe
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