. Zuso\mmmkana»mold Shimuro Varetofen

ZIEL Definiene Zus@mrv\mkaniub/z Shimora. Tofen , unol  2uSammefl-

Lanﬂenda Shimura. Vociefaten ds D) for T ordhmelisdh mit

Kon&ruQﬂ% ﬂnamscf»&ﬁm .

ool R
Nokotion: G ollaebeiSCle Groe. G =6/2 | GIR) bezeichnek

de reel %ogo\oq(sdfa Zosammen Fan@slcompomnale de A, od (a)=( xegr)
Cor ae G(R) , Ad( a) von odl (&) wdoziecles Au#omearfb\(swfs von

Lie (&).
I Kooarumzunkramppen

4.Def: Sei G eine  reclukhive algebroisc/e Groppe /@ unol

G = Gl, ein obgeschlossere (mmussion

@ T = 6@ a{ge6la(2) | g=T, v N §

(b) Eirg Konaruemuaw‘%mg@e (korz KUG) von G(R) & ene Unes-
groppe W< G(®), sodoss (M) < i wib [H:T(NY] <=0

toce en N 20

2.0em: (&) H < G(R) arthretisch &> W, M4 ©ommensuroble

() \q seallenclen  &UnSodh  2usammen Mﬂﬁéﬂd@l\ Gruppen oy3es 3, ist

qeda ot dthmekiscle Untuaroppe e KuG.



© BMdes ven KUG  unles \soaﬂn(en Vo olémbrafsclen Gruppes Sinol

LA e KUG.

3.Def: Der Rin@ det endlicken Adele (st olas emyaschﬁnlde dicekle froolvbt

h
Prg = TU (@, Zp) , ah for (@) €y it fir fost

P <o

o\ 0, do Qp € Z(I’ (S

U Z(’ ollen. it P/bo(ubﬁofdo ©

e

’To?o(ot e-

(gen Z=lin Zhz T Zp od A2Z Q)

- Péaa
2 A
-
b pef. /lem: Sei V= Spc QLT,.,Tl/@8 = Spec @lx,,..,xm} R eine

A-pebo Do i V(R) - Homg, (A,R) =] (4,.0me@” [, a.)70
¢$feal Se Zix., xS A Z- Unlecolge b
Delinieen \/(Z‘o): = Homz (ZC)C,/._, Kmd Zf) = Vf@f)ﬂZFm
—)
ond  domit V(A ) = |l (\//@p), V(Z))
0= L ¢

Tor G eing o\aelaro\isc#a Grop /@ Sefinjeren i ana/ooy
G (A= T (68, 6(2p)

Rew: X \/ ( Zf) \& Wwﬂala von oler \/JQ/\( okes YA) .y Kn.
Lesen Gorr oo eine  onolese  Wahl  von Erzﬁuaun Von A db. A= ®\[a4,...,g,J_
Do EX. %( S @[“A, - K,\—_() um a(- QUS'Z.UerQ&Q/L urol <bensSo

Umate[fe,l'\"‘jt. Tor an d€ 7 a(k‘v Coe ZI3][Xny) N ¥ a2ich,



O.h. Z[JAJ[XA,..., Ko 1 = Z[jl] [i,,/...,an] s A,
oh. V(Z,) st oneblay Ve e Wall dor Grecsger ¥; odls g

wenn P A
5.8sp: Gl(Ag) = J1_(G¢, 27 ) - Ap

6. fop: Sl K < G(/Ap) kompakd, ofen. ©ann it Ko G(&) ¢ G(Q) €re

KU G umld'edz KOG von G(®) & wvon olieGey  Torm.

1Bem & qbl eie Topologie Y of G(®) beadylich der KUG eng
Um%dounﬂs\ousis dos nectralen Elerends billen. Mach 6. Prof. Shimmt diexc

Topolgie  mit dat  von G(G) = G Ag) \wduwerlen Ghetin.
I %usomrvonlnan?eﬂda Shimoran Dalen

8.0ef: €in mSQmmmMN&lm@(@ Shimores Dok i ein Pool (G,D)
esklend  cus  eines halbeinfoden alyebraisclen Groppe G [ @ onol
oot 6 Q) - Kond'u&ajviong‘:(os&e D van Homomerplismen

w U — G(:) sd.

SUA ¢ far jedks ueD kommen ot e Choridere, 2,27, 4 in dar

’Darﬁellma ) — GL(Lie (6*)¢) gopben durch Ad e ver wnd

SOL © Coe qedes ue D v od ( u(-4)) eine Cockon \ovolvbien auf G:l und



03 ¢ G bok fien @-Tekks W, sd W (R tompoleh s

9 _ frop. : &in u»so\mmhanamdas Shirore. Totum (G,D) anzugeben ish

dasselbe  cuit

() gine Lalbeinfacke olgebroisde Groppe / @ won nichi~tompakler 7},@,

(2) einen haseidescon Sqmmm&den Reseich  onel

(8) @i Operation wen G(R)" oof D, die dorch einen Sorjekhiver
Rormomarflismes 6 (K) — Hol (DY mik kompoklm Ker

dolinient & ,
Qﬂ%uaebeﬂ.

Rewaisidee:  Ses (6.D) ea Lusomwmfﬁnyeno&s Shimures Dotom onol

we D drlege 6o = Har . By i coladke Tolderen uadl doment-
spreckend U = (U, .., Uy), Cobel U ok Projeldion wen u aof

W (R). Dann

A S\ Ui=A4 | Qols W ‘ompakt st

2. <dl: Noch Simons bizlem Korollwd exisviest eace  irredwzibler hermijeseler
s.x(xmmo,&r‘\scm Sereiclh 'DB-l s.oh. \%-\(\\i\* = \-\oL(DW-\Yf ond Dy isk
W Bigebhion an dur Menge D der &y (RY - Kond’u%]to\’cims klasse
ven U .

D= 10 Oji & ein  hetemvesdes symmaitisclel  Buechh unol



v

GIR)" opsiet dorod  vis 6™ (R — Wol (D)™ it

e () komealdy.  ldenkifizieren D= AT O mi 0

Seien noa (G, D, GIRY = Lol (DY) mit @), (2),(R) geﬁebm
&rle?fe G:: cae b unol  betroclde Ga‘: = He X W

Mach Siwens (fzlem Korollae wdoziert die Operodin wn G(R)" af
Wl D dren sowerphioma Koo (R 25 Bol (D) ol {up | peld
& ae Ko (R - Konoiuataﬁmghlas%e von Moiphisman U(4) = R (RY,
die A ood U2 efglen .

Dona & 14, upd U = QR x B (R) Iee’Dg eing.
6™ (R)' - Kopjugatinslosse won Marphismar O) = G™(R), di

WA ook QUL KT, I

0.88p° S s UMW) — PGL, (&) 2= (avib)' = (S 6 Jmod 2T,
ond 20 D die W,nje o Kond‘uatfw#en Vo U dh e D is
wn dos Tom o (2-(0%ip)?) = A (L5) A" med 2T, far
oo Ac 8L, (R).

Doan sk (S, )(D> 4N mo\mmlan?éﬁdbs Shimuro. Dordom
donn

Sud gk fae S, , SUM nadh Wohl von D oad fGr W2 kelradkie
cd (u(-1)) = odl(-20) vad Somit for (24)e S, Ce)

p=ad(( 2 5)) (%5} = (CEEV T (£75) ot st



\ - Q —
SLL@ (R) ~ {A eStL, ca) | *(’(A)=A] =f/c ﬁ)GSLz(a:) |d =T c=—b_7]

o b
={C—; &) € GL(C) | ol * Iblz =4} = SMQ (R).
Mk SUZ(@ 9(_%1:7) = (o, b)) identifiveren wic Su, (R) mrt
eines obg. besehdnben Telmanze von € ol ish SU, (R) borpabt

ondd €@ eine Corkon \nvoluhion.

0. %ummmhangmoh Shimoura. Vocietaten

M. Def. /lem.: Se (6,D) &n Zosoxmmmk?mg«mdzs Shimors. Dotom.
Evne mmm»\aﬁmde Shimoron Vosielat  veloky 2 (6/D) s cine
e\aebmiscte Voretat des Tovm ’D(T\ y wabex ™ < G,“d( @)Jr ur'(umdisclx
& ond T dos Bild erer forsonsSreen KOG [ < G(Q) edfalt
DoS  \WRSE S@Siem sdcler Vor@tdlen D(T) mfieen wit S (6,D)

und nenien €S dl'e TASQAMM &\aﬂat@no(( Shimura \/o\(‘l'e'ﬁa{‘ Von (G ,rD)

Rew: Wi betradhen D ols  hermilescles 30mme+risden RBereich  aof

dom  GIR) ogesest. @ ¢ G(R)" — hol (O erfallf fus(+)
& fompol ond dober 1 das BT jedar orithrefisden 0.6,
P2 6O (Q) wieder ocibhprabisch ond T — T ot cadlics
Kesn. Nocdh dem Sofe  wen ’Ba(fa-ﬁoret ond okm Safz oo

Rowel & D)= /D =T/D e or/ébebmisc/e Voriela}
ond forjedes T e mif oo notigen scharar Eigenschalles



o\ rD(F\) — D(I") Y‘Eﬁu@f\, .

42.Bem: Mon kann Sid Geerlegen, doss G(RY via Konjugodion
sl dom iaversen SOtslem s (6,D) operert  ond  Sidh  dlies
sopoc duch Sefighait w enar Opertien  von (6(@)) dee

\/erud‘é:ﬁno\ia_mcat wen G(a)' bzgl. 7 fechselet

13 Bsp. (@ Sei 6=, ond D= K, die abere Nalbebene  Dann sk

o (6,D) die Tamlie dor elliphiscfen Moololleorven M\,
wobei [ torsionshreie ordhrefisde Uneqregpen von PG, (RY
svnd, das @0 wen T(N) §or en N enthallen.

(b) Sei & eire Qumnioma(gebm Gber einem tokal regflen Korper T
o it BogR = I 68 R wd g R {ME@)
S G die bolbeinfocle olgebraiscle  Gruppa /@ gepeben derok

G(@) = far (p: & —FF)

X

Do @ G IR = M x % Tk SLIR) X xSLR)

oe B ke (0 H—RT)

Wenn mindedens ein Sodar S, (R)  vorkanolen ¢ st & ven



fid-kompolddem Tye onok GUR oferiet 0 aof D = F, < <K,y
doss  die %ed'«\%unam s Prop 0 erfalk sed; dso @ (G, D)
0N w&mwmmnﬁu\dts Shimore. Dakoum .

% B= M (¥, so han die w&mmk&nazm(w Shimore,

Vosietaten ey 2w (6,0) D) Hilbert modular vorehes.

16 Sodz (Stoclee Approx[ma%foﬂ) S 6 eine a/ﬂcbraisc/e Grepe 453

It G einfach ZUS:AMW\QA/\EW?«MO( N holbeinfociy  ord von  nichi- Icrmfa/den

’W{SG) o Uc%\' G(R) dickk w G(/A\C)

AS. Bem: It G eine  einfach ZuSc«mmen/\a—nfUm halbeinfacte &76%&»@
Groge /@, o sk G(R) ms:\mwmbanakml ord domit G(@) =G(R) =
G(R). Oh.  des Qo\e([eno(tm Proposikion  operiext G ( @) aol D

Thee die Acken wvon G (R).

46.Prop: Sei (6,D) &n wsewmenlGngendss  Shimors, Dok mit difad,
mmmmnéﬁngadun G S K< G(Ag) tompkd jofn ok
M= K0 G(Q) < G@) die zoacel,\eviaae Kug . Donn (s

M\D =5 6\ (Dx GA))/ K

X ——> [ X, 17]

e Bigehan Wt operah  GB) wenlivks aof D ud GlAY



ond K operiet wn teclds aof Gl AL

9(x,0) k= (9x, gak), 3eG(R) xeD, ac G, kek
RBebrochlen wir D mit  Seinec &zewglqn(r'o/,en _IB\odo&fQ and
G(Ag) edoeder it der  diskrelen oder  adeliscen Tofb/a,‘e)

o & die Rjektion  ein Homoomof phismus.

Bew.idse: Moch Sorks Agproximokion + K offen gil GlAD= @)K

Das (iefest , dass jedes Element ia G@N\(Dx G(AY) /K wn

Jdof Tt [x, 41 ish

[x, ] -[alztl <=>39(e G(®), ke K sd. b\= Ix, /l’-‘?'k.

= 3. el = (a1 < ®-F 0 \D)

Bebrodden © —+—  Dx (G(A)/K)

lx- > (x,/t)l
MDD — G@)\ (dx G(Ag) /K
X > £)< A7]

? sk ein BomBo o sein Bild, da G(AL) /K dickset ik el
~ offer
K oflbn k. Dom ¢ coch die vnlere Abb. &in Homgo. (O

A3 g I Limas ik dim GUOON (DAY /k = GO (DxGIAY)

it oole iscles 'Toedoai‘e oul G( /AQB

A8 Bem: @ A7 fop. it So tufelich, ceil Wir Sehen, olass G (Ap) auf

dom inveisen Shlem (F\D)r operiest  ond ondoreiseris



V)

fm T\D =~ G\ (Dx6(A)).

< Horco

o oedees  Grud coird  aoh( essichflich i oen nachden
\/oﬁ(f’&ﬁeﬂ.
(6) Hon ko zigen olass olar inverse Limas i (6,0) = (M\D)s

As Scloman  existiert , das sa&ar loka( Moetfersch  und /f’ﬁo(é‘r isk

A3Bem © & atiblr noch eine  alfeinakive B@A/ﬂ?nonﬁ \on USmnef)-
(Grgercha Spieron Do) Ges {conjugakionsklosien oo Morphismen
- $— G

Ein zusammnhﬁnamo&g Shimores Doko  kann  affernahv ((und
aquivalent ) dafiniert gerokn ols e Frar (G, X*) bestlond

0oS €ines halbeirfoden olgebraisclen Groppe /Q G und  eired
6™ (R - Kon&u?ruh’mst[osge ven  Homomerplismen h: $ — G;d)
Sodass

VA oo alle he X* kommen nuc die Chorakler = E- A n dar

Dacsleﬂunéz $— Gl Lie (6™)¢ dofiniert dud Adel vof wdl
V2 - ardle e X" ek od (hC)) erne Cardan involofien ven G?Kd od

SRS Gad Lok tainen @~ Yakor guf dom dre Pfty@ﬂl‘oﬂ\m/\

+rivial sk



Diese ollecnadie  Definion sl ondfzeonL beSser , wenn pron aulh

mit  nichk %uwmnmﬁ&\(?&dm Shimoro. Variedoden  ofbedet



