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Aufgabe 21. (a) Bestimmen Sie die Reste von 56, 58 und 19458 bei Division
durch 7.

(b) Bestimmen Sie die Reste von 510, 512 und 194512 bei Division durch 11.

(c) Bestimmen Sie die Reste von 314162 bei Division durch 163, 7 und 165.

Aufgabe 22. (a) Bestimmen Sie die Reste von 20012001 und 20112011 bei
Division durch 77.

(b) Bestimmen Sie die Endziffer in der Dezimaldarstellung von 20072007 und
von 4567123.

Aufgabe 23. Zeigen Sie:

(a) Für jede Primzahl p gilt

1p−1 + 2p−1 + · · ·+ (p− 2)p−1 + (p− 1)p−1 ≡ −1 (mod p).

(b) Für jede Primzahl p 6= 2 gilt

1p + 2p + · · ·+ (p− 2)p + (p− 1)p ≡ 0 (mod p).

Aufgabe 24. Zeigen Sie: Für jede Primzahl p 6= 2 gilt

12 · 32 · · · (p− 4)2 · (p− 2)2 ≡ (−1)(p+1)/2 (mod p)

und

22 · 42 · · · (p− 3)2 · (p− 1)2 ≡ (−1)(p+1)/2 (mod p).
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