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Aufgabe 1. (1 + 1 + 1 + 1 + 1) Untersuche, welche Zahlen der folgenden Liste sich als Summe
zweier Quadrate schreiben lassen und stelle sie gegebenenfalls als Summe zweier Quadrate dar.

289, 290, 1521, 16 · 13, 17 · 18 · 19.

Aufgabe 2. (1 + 1)

(1) Überprüfe, ob 89 ein quadratischer Rest modulo 13 ist.
(2) Überprüfe, ob 20 ein quadratischer Rest modulo 17 ist.

Hinweis: Benutze das Euler-Kriterium, Satz 30
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Aufgabe 4. (3) Es sei p ≥ 5 eine Primzahl. Rechne Folgendes mit dem quadratischen Rezipro-
zitätsgesetz nach:(

3

p

)
=

{
1, falls p ≡ 1 (mod 12) oder p ≡ −1 (mod 12)

−1, falls p ≡ 5 (mod 12) oder p ≡ −5 (mod 12)

Folgere: Sei p ≥ 5 eine Primzahl.
Dann ist 3 quadratischer Rest modulo p genau dann, wenn p ≡ 1 (mod 12) oder p ≡ −1
(mod 12) gilt.


