Algebraische Geometrie 11, ["Ibung 3

1) Es sei Mgy ein gefiltertes induktives System von Garben auf einem
topologischen Raum X. Es sei P die Pragarbe

P(U) = lim My(U).

Man beweise, dass P separiert ist und dass P das Garbenaxiom fiir endliche
Uberdeckungen U = U!_,U; erfiillt.

2) Wir betrachten Schemata X in denen jede offene Menge quasikompakt
ist. Wenn A ein noetherscher Ring ist, so ist X = Spec A ein solches Schema
und auch X =P, (wieso ?7)

Man beweise, dass eine (evtl. unendliche) direkte Summe welker Garben
auf X wieder welk ist. Man folgere, dass fiir eine Familie von Garben M,
A € A von Garben abelscher Gruppen auf X

H' (X, ®reaMy) = Srea H (X, M,).

3) Wir haben den Funktor P} auf der Kategorie der Ringe definiert. Ein
Punkt von P (R) wird représentiert durch einen surjektiven R-Modulhomo-
morphismus R"*! — L. wobei L ein lokal freier R-Modul vom Rang 1 ist.
Man betrachte die folgende Abbildung von Funktoren

PLR) x  PE(R) — Pz (R) 1)
(R = L) x (R™!' =5 M) w (R™ @ R™ — Loy M)

Man beweise, dass (1) eine abgeschlossene Einbettung von Schemata ist:
P Xspecz Py — PRmtntm
Das nennt man die Segreeinbettung.

Es seien n, m, r, s natiirliche Zahlen, so dass n+7r = m+s. Es sei m < n.
Ein Punkt von G™"(R) wird durch einen direkten Summanden P C R"""
vom Rang n reprasentiert. Es sei

I(R) € G™(R) x G™*(R)

die Teimenge aller Paare (P € R"™") x (Q € R™"*), so dass Q C P.
Man beweise, dass I C G™" Xgpecz G ein abgeschlossenes Unterschema
ist. Man nennt I das Inzidenzschema.



